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MO PAU
1. Ly do chon dé tai

Noi t6i phwong phdp hoc thi cot 16i la phirong phdp tw hoc, 36 13 cau ndi
giita hoc tdp va nghién ctru khoa hoc. Néu phat trién cho ngudi hoc ¢ duoc ky
ning, phuong phép, théi quen tu hoc, biét tmg dung nhing diéu d3 hoc vao
nhimng tinh hudng méi, biét ty Iyc phat hién va giai quyét nhiing van dé gap phai
thi s€ tao cho ho long ham hoc, khoi day tiém nang von ¢ ctia mdi nguoi. Hoc
tap Toan khong thé khong di theo xu thé do. Pic biét phﬁn toa d0 hoa hinh hoc
khong gian 13 phan khong thé thiéu trong chuong trinh toan pho thong vi nhiém
vu cua nd1 dung phuong phép toa trong khong gian thuéc moén Hinh hoc khong
gian 14 cung c4p nhimg kién thirc co ban vé Hinh hoc khong gian ba chiéu mot
cach co hé thong va tiép tuc phat trién, phat trién tu duy logic, tri tuong tuong
khong gian, ki niang van dung cac kién thie hinh hoc vao giai quyét bai tip bang
phuong phap toa do hoa, cac hoat dong thuc tién va vao cac mon hoc khac. Tuy
nhién day lai 12 phan tuong ddi kho ddi voi hoc sinh do vay ma khong phai hoc
sinh nao ciing di Budc gian dé thau hiéu, ghi nhé va van dung nhimg kién thic
ma gido vién truyén thu & trén 16p. Vi vay, viéc tu hoc cua hoc sinh 13 rat quan
trong va can thiét.

Véi 1i do trén, t6i quyét dinh chon dé tai: “Phdt trién ning luc tw hoc
cho hoc sinh qua day tiét én tgp ciia chwong phwong phdp toa dj trong khong
gian”.

2. Muc dich nghién curu

Phaét trién nang luc tu hoc cho hoc sinh 16p12 qua giang day ndi dung
phuong phép toa do trong khong gian ” trong chuong trinh Hinh hoc 16p 12 ban
co ban hudng t6i hinh thanh thoéi quen hoc sudt doi.

3. Thoi gian nghién ciru va déi twong nghién ciru

- Thoi gian nghién ciru: Qua trinh day hoc phan phuong phép toa do
trong khéng gian & truong Trung hoc phd thong Hoai Pic A.

- Doi twong nghién ciru: xiy dung phuong an day hoc ndi dung phuong
phap toa dd trong khong gian nham phat trién nang luc ty hoc cua hoc sinh 16p
12,

4. Pham vi nghién cwu va ing dung
- Nghién curu céc bai tap Hinh hoc khong gian cua chuong “Phuong phép toa

do trong khong gian” trong SGK va SBT Hinh hoc 12 Ban co ban va cac sach
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tham khao.

- Noi dung d8 tai c6 thé giup gido vién c6 thém tu liéu phuc vu viée giang day
chuong “Phuong phép toa do trong khong gian” trong chuong trinh Hinh hoc
16p 12 Ban co ban.

- Giup hoc sinh rén luyén ky nang giai bai todn Hinh hoc toa dg trong khong

gian gop phan nang cao chit luvgng day hoc Toan trong trudng phd thong.

5. Khdo sdt triwde khi thue hién dé tai

L Si Gioi Kha Trung binh Yéu
P s6 [SL| Tyle |SL| Ty1é |SL| Ty1é |SL| Tylé
Th
e 42 |11 ]262% | 18 | 42,9% | 12 |28,6% | 1 | 2,4 %
nghiém
I 12,5
Doiching | 40 | 10| 25% |16 | 40% | 9 |225% | 5 | "
0
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NOI DUNG PE TAI

Phdt trién ning lwc tw hoc cho hoc sinh qua day tiét én tdp ciia chuwong
phwong phap toa do trong khong gian.

1. Mgt so van deé vé tu hoc.
1.1. Quan niém vé tw hoc

Trong lich st gido duc, van dé tu hoc duge quan tam tu rat som, duoc dé
cap va nhin nhan theo nhiéu cach tiép can khac nhau.

Tu hoc (self-learning) 1a qua trinh ngudi hoc nd luc chiém linh tri thic
bang hanh dong cta chinh minh, hudng toi muc dich nhat dinh.

Theo tir dién: “Ty hoc 1a qua trinh chu thé nhan thirc ty minh hoat dong
linh hoi tri thirc va phat trién ki nang thyc hanh, khong c6 sy huéng dan truc tiép
clia gido vién va su quan Ii truc tiép cua co so gido duc dao tao”.

Theo tac gia HO Chi Minh: tu hoc 13 hoc mdt cach tu dong, tire 1a: hoc tap
mot cach hoan toan tu gidc, tu chu, khong doi ai nhic nho, khong cho ai giao
nhiém vu ma ty minh chu dong vach ké hoach mdt cach tu giac, ty minh lam
chua Budc gian dé hoc va tu minh kiém tra, danh gid viéc hoc cua minh.

Trong trudong Pho thong, tu hoc duogc hiéu 1a qua trinh chu dong, tu gidc cua
nguoi hoc nham nam bat cac tri thirc, k¥ ning, k§ xao dudi sy hudng dan, hd tro
cua giao vién.

1.2. Dac trung cuia hoat dong tw hoc

Hoat dong tu hoc c6 nhiéu dic trung, tuy nhién c6 thé ké t6i bon dic trung co
ban sau:

- Tu hoc ¢6 tinh doc 1ap cao.

- Péi voi tu hoc, dong co c6 vai tro quan trong.

- Trong hoat dong tu hoc thi kha ning lya chon vé ndi dung, phuong phéap va
hinh thtrc t6 chuc hoc 1a cao va rat rong rai.

- Hay c¢6 thé néi cach ti hoc 1a cta riéng caa mdi ngudi.

mot s6 phuong phap xa la vao qué trinh day hoc. Van dé 1a & chd can ké thira,
phat trién nhitng mat tich cuc cua phuong phap day hoc hién c6, ddng Budc phai
hoc héi, van dung mot sé phuong phap day hoc méi mét cach linh hoat nham
phat huy tinh tich cuc, chi dong sang tao ctia hoc sinh trong hoc tap, phu hop
v6i hoan canh diéu kién day va hoc cu thé.

2. Vin dung phwong phdp tw hoc trong day hoc tiét 6n tdp ciia chwong.
Tiét 6n tap 1a mot tiét rat quan trong ddi v6i chuong d6. Yéu ciu hoc sinh
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phai tong hop dugc kién thirc ciia chuong, hé théng duoc hét cac dang bai tap va
phuong phép giai chiing. Nham cung cd, khic sau kién thic hoc sinh da duoc
hoc, cac em théy duoc mdi lién hé mat thiét gifta cac nd1 dung. Qua dé cac em
van dung sang tao vao viéc giai quyét ma gido vién yéu cau hodc mot sd van dé
trude do chua lam dugce. Vi vay gido vién can to chirc hoat dong day hoc, phan
cong nhi€m vy, tao diéu kién cho cac em bdc 10 kha nang va phat trién tu duy
sang tao. Hoc sinh biét cach bién cai doc duoc trong sach v@, kién thirc cua thﬁy,
ctia ban thanh kién thic ciia minh. Do vay, can phat huy tinh tu giac, huy dong
moi kha nang cua minh, dac biét 1a tdn dung thoi gian cac em tu hoc ¢ nha dé
hoan thanh nhiém vu.

Noi dung day hoc bai 6n tap chuong chia lam 3 giai doan:

Giai doan lam viéc chung ca lop:

a) Giéo vién giao dé tai, nhiém vu.

b) T6 chitc chia nhom: Tuy mic do céng viéc ma chia nhom nhiéu hay it
thanh vién. Trong mdi nhém ¢ du cac ddi tuong hoc sinh: Gidi, khé, trung
binh. Mdi nhom tu ctr ra mot hoc sinh ddm nhiém lam nhém trudng, mot
hoc sinh lam thu ki dé ghi chép.

¢) Giao nhiém vu cho nhoém va huéng dan cach 1am viéc theo nhom, dua ra
cac chi dan can thiét é phu hop trinh d6 nhan thirc cua hoc sinh.

Giai doan lam viéc nhom:

Trong nhom tu phan cong cong viéc, timg ca nhan 1am viéc doc lap, trao doi y
kién, thao luan nhom di dén thong nhat. Thu ki ghi bién bdn lam viéc nhdm (xem
phu luc 1), ctr dai dién trinh bay trudc 16p va gido vién nhan xét.

Giai doan cdc nhém théo ludn va gido vién tong két trieée 16p:

Céac nhom lan luot 1én bao cdo két qua trudce 16p, thao luan chung dé dua ra
két qua tong hop. Gido vién téng két, danh gia két qua cta timg nhom thong qua
phiéu danh gia lam viéc nhom (phu luc 2), cac thanh vién trong nhom tuy danh
gia két qua lam viéc ctia minh va ctia ban thong qua phiéu tw danh gid tham gia
lam viéc nhém (phu luc 3).

Pé cong viée dat hiéu qua cao thi gido vién phai c6 su chuén bj rat ki ludng,
phan cong nhiém vu rd rang, cho thdi han hoan thanh va ndp bao céo. Khau cudi
cung 13 tong két, khen thuong khich 1& nhém hoan thanh tbt. Rat kinh nghiém
cho cac nhom chua tt.

Cu thé cong viéc gido vién giao nhi¢ém vu hoc tap:

—Nhém 1: Tong hop 1y thuyét va cac dang bai tap vé phuong trinh mait cau.

— Nhém 2: Tong hop 1y thuyét va cac dang bai tip vé phuong trinh mat
phang.
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— Nhém 3: Tong hop 1y thuyét va cac dang bai tap vé phuong trinh dudng
thang. Cac dang bai tap vé goc va khoang cach.
— Nhém 4: Véan dung phuong phép toa do dé giai cac bai tap hinh hoc khong
gian.
Sau day 1a két qua béo cao ctia cac nhom:
1/ Toa do trong khdng gian
Cho hai vecto u = (a;b;c,),v=(a,;b,;c,):
1. Cong, trr vecto: Utv= (3, ta,;b £b,;c £c,).
2. Nhan vecto véi mot so thye: ku= (kay; kb;ke,).
3. Tich v6 hudng cua hai vecto: uv = a,.a, +b.b, +c.c,.
4

11
. Tich c6 huéng cua hai vecto: [u V] =(b,c, —b,c;ca,—c,a;ab, —ab).

5. B¢ dai vecto: ‘ ‘ & +bZ+¢f

a =8,

. ror
6. Hai vecto bang nhau u=v < <b =b,
C, =C,.
11
: : rre uv
7. Goc gitra hai vecto: cos(u,V) = .
ul |

8. Hai vecto vudng goc: iJJ_\I/<:>u.V=a1.a2 +b.b, +c.c,=0.
I rr a1 g 1
b

9.Ha1vect0uVavcungphuong<:>u—kv<:>[uv} O<:>—— —
a, , G,

(v6i a,.b,.c, #0).
11w I 1 u

10. Ba vecto u,v,w dong phing <:>[u V] w=0.

1 Ul UL
11. Dién tich tam giac: S, 5 = E‘[AB, AC]‘

, 1 ~Ul ULY - LT
12. Thé tich ti dién ABCD: V,gep = g[AB, AC |.AD

UL ULU - UL

13. Thé tich khéi hop ABCD.A'B'C'D": V,uep ascep: ‘[AB AD |.AA.

tX YatYe.ZatZ

14. | 1a trung diém doan thang AB c6 toa do I( Xa S, 2).
15. G la trong tdm tam giac ABC c6 toa do
Xy +Xg + X Ya+ Vg + Yo 2o+ 25+ 2
G( : yA yB yC : )

2 2
6/28



16. Toa do vecto: AB = (Xg = Xas Vg — YarZg — Z,)-
|I/ Phwong trinh mdt cau
1. Phuong trinh mit cau di qua M_(x,;y,;z,) Va c6 ban kinh R la

(X - Xo)2 + (y - yo)2 + (Z - 20)2 = Rz'
2.  Phwong trinhx®+y?+z*+2ax+2by+2cz+d =0,vé6i  didu  kién

a’+b*+c*—d>0 1a phuong trinh mit cau tdim |(-a;—b;—c), ban kinh

R=+a’+b?+c’—d.
3. Cdc dang bai tap vé phuwong trinh mat cdau
1. Viét phuong trinh mat cau (S) c6 tam 1(0;—1;3) va ban kinh bang 8.
Pap s6: X +(y+1)° +(z —3)* =64.
2. Viét phuong trinh mit cau (S) c6 duong kinh AB, véi A(-2;3;1), B(0;-3;3)
Pap s6: (X+1)2 +y* +(z—2)* =44.
3. Viét phuong trinh mdt cau (S) c6 tam 1(3;-2;4) va di qua diem A(7;2;1)
Pap sb: (x—3)? +(y+2)*+(z—4)* =41.
4. Viét phuong trinh mat cau (S) ¢ tam 1(3;—4;2) va tiép xtc véi mp(Oxy).
Pap s6: (x—3)° +(y+4)* +(z-2)* =4.
5. Viét phuong trinh mit cau di qua hai diém A(3-12),B(1L—2) va co tam
thudc truc Oz.
Gia st tam mat cau (S) 1a I, vi | thude Oz nén 1(0;0;c).
Vi A Be(S) nén IA=IB. Taco:

J(B=0)2 +(-1-0)2 +(2—c)? = /(1—0)? + (1-0)* + (2 —c)?

< c=1

Suy ra diém 1(0;0;1), bankinh R=1A=+11
Vay phuong trinh mit cau (S): x* +y* + (z-1)° =11
6. Viét phuong trinh mét cau (S) di qua hai diém M (214-3),N(-3,—2;1) va

, - +
c6 tam thudc duong thang d X 1_y+1, z

2 -1 2

Gidi. Gia sir tAm mat cau (S)1a I, vi | thudc d nén 1(1+2t;—1—t;2t).
M,N €(S) nén IM =IN hay

J@t=1)% + (-t —2)? + (2t +3)? = J(2t+4)? + (—t+1)% + (2t —1)°
S A=4=t=2.
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Suy ra diém 1(5;,-3;4), bankinh R =1A=+/74.
Viy phuong trinh mét cau (S):(x=5)>+(y+3)* +(z—4)* =74.
7. Viét phuong trinh mit cau di qua cac diém A(10;0),B(0;10),C(0;0;1) va co
tdm | nim trén mét phang (a): x+y+2z-3=0.
Gidi. Gia st tim mgt cau (S)1a I, vi | thudc (a) nén a+b+c—3=0. (1)
Vi A,B,Ce(S) nén IA=IB=IC hay IA’>=1B*=IC?, do d¢:
(a-1)*+b*+c*=a’+(b-1)*+c*=a*+b*°+(c-1)°
<a=b=c

Suyra a=b=c=1. Vay 1(LL1), R=+2.
Vay phuong trinh mét cau (S):(X—=1%+(y-1)°+(z-1)°*=2.
Bai tap tw luyén
8. a) Vi€t phuong trinh mit cau di qua A(L2-4),B(L-3;1),C(2;2;3) va c6
tam thudc mit phang (Oyz).

b) Viét phuong trinh mit cau di qua cac diém A(10;0),B(0;1;0),C(0;0;1) va
c6 tam I nam trén mat phang (a):X+y+2z-3=0.
9. Viét phuong trinh mit cau di qua A(-3;6;1), B(2;3,—-3), C(-6;2;0) va cb
tam thudc mit phang («):2x+y—-2z-3=0.
10. Viét phuong trinh mit cau di qua A(LL1), B(121), C(L12), D(2:2;1).
11. Viét phuong trinh mit cau c6 tam | (—2;1;1) va tiép xtc v6i mit phang (a)
c¢6 phuong trinh X+ 2y- 2z+ 5= 0. Tim toa do tiép diém.
12. Cho bon diem A(3;—2;-2),B(3;2,0),C(0;2;1),D(-L12). Viét phuong
trinh mat cau tam A, tiép xtic voi mit phang (BCD).

13. Cho dudng thing d :g - yT_l - ZTH va hai mit phing

(R):x+y—-2z+5=0 va (B,):2x—y+z+2=0.

Viét phuong trinh mit cau c6 tim | thudc dudng thing d va tiép xtc vé6i ca hai
mit phing (B)va (B,).

14. Cho duodng thang d 1a giao tuyén cta hai mit phang
(@):x+y+2z+1=0;(B):x—y+2z—1=0.va cho hai mat phang
(P):x+2y+2z+3=0;(Q):x+2y+2z+7=0. Viét phuong trinh mit cau co
tam | thudc d va tiép xtic voi ca hai mat phang (P)va(Q).
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15. Viét phuong trinh mt cau tdm | (1; 2;1) va tiép xtc voi dudng thang
d X+2 y-1 z+1
1 2 -2
16. Viét phuong trinh mit cau (S) c6 tam 1(—4;11) va cit mat phang (a) co

phuong trinh X+2y—2z+1=0 theo giao tuyén 1a dudng tron cd ban kinh
r=22.

17. Viét phuong trinh mét cau (S) ¢ tdm (1 0;3) va cat dudng thing

x=1 y+1 z-1
21

18. Viét phuong trinh mit cu (S) co tam | (2;3; —1) va cat duong thang

d tai hai diém A, B sao cho tam giac 1AB vuéng.

d_x+3_y+7_z+11

tai A va B sao cho AB=16.
2 1 -2

19. Cho hai duong thing d, X~ =Y=3_2-9 4 .X-3_y-1_z-1
1 2 't 2

phuong trinh mit cau nhan doan vudng goéc chung ctia d, va d, lam duong kinh.

. Viét

20. Trong khong gian véi hé truc toa 46 Oxyz, cho hinh chép t giac déu
S.ABCD c6 S(3;2;4),A(12;3),C(3;0;3). Viét phuong trinh mit cau ngoai tiép
hinh chép.

1/ Dang bai tdp viét phirong trinh mdt phang

Xac dinh mot diém va mét vipt.

Hodc goi phuong trinh mit phang dang AX+By+Cz+D=0 r6i dua vao gia

thiét tim A, B,C, D.
Vay khi nao sir dung cach 1, khi nao sir dung cach 2 thi phan biét cic dang dé
bai sau:
Dang 1. Viét pt mp di qua A(X,;Y,;Z,) va co vtpt n= (A;B;C)
A(X_ Xo) + B(y - yo) +C(Z - Zo) =0.
Dang 2.Viét ptmp (P) diqua A(x;y,;z,) va song song v6i mp (Q)
- Tr ptmp (Q) = vtpt ng =(A;B;C)
- Vi (P) song song véi (Q) = vtpt np =ny =(AB;C).
- Ptmp (P) di qua A vaco vtpt n, la:
A(X_ Xo) + B(y - yo) +C(Z - Zo) =0.
Dang 3. Viét ptmp (P) di qua A(x;y,;z,) va vudng goc véi dudng thang d
- Tr phuong trinh duong thang d = vtcp J: =(A;B;C)
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- Vi (P) vudng goc vai d = Chon vipt cia (P) la H: = U: =(A;B;C)
— Viét ptmp (P) di qua A va co vtpt rtll:
Dang 4. Viét ptmp (P) di qua A va vudng goc (Q),(R).

- T ptmp (Q),(R) = vipt ruf; ; vipt rT:

-Vi (P)L(Q) va L(R)=vtpt n, 1 n,van, Ln.

=> Chon rLILFI, :[nuuQ, H;]

w  wl

- Vay ptmp (P) diqua A va co vipt nuup :[nQ, nR]_
Dang 5. Viét pt mp (P) di qua 3 diém A,B,C khong thang hang
_Tinh AB, AC va a=[AB, AC]
-Ptmp (P) diqua A vaco VTPT n. = a=[AB, AC]
Dang 6. Viét ptmp (P) di qua A, B va vudng goc vdi mp (Q)
- Tinh AB , vtpt n, vatinh [AB,n, ]
-Vi AB < (P); (Q) L (P) nén chon np =[AB, n, ]
- Viét ptmp (P).
Dang 7. Viét ptmp (P) di qua A, vudng goc véi (Q) va song song véi dudng
thang d.
- Tinh vtpt ru;; cia mp(Q); vtcp LT: ctia dudng thang d.
- Tinh [u, , N, ]
- Vi (P) L (Q)Vva (P)song song véi d nén vipt ciia (P) la: n, = [U, , N, ]
- T 46 viét dugc ptmp (P).
Dang 8. Viét ptmp (P) 1a trung tryc cua doan AB.
- Tim trung diém | cta doan AB va tinh AB
- Mp(P) di qua | vanhan AB 1am vipt.
Dang 9. Viét ptmp(P) chtra d va di qua A
- Tinh vtcp U: ctia dudng thang d va tim diém M ed
-Tinh AM va[u, , AM]
- Mp(P) di qua A va cé vtpt np =[U, , AM ].
Dang 10. Viét ptmp (P) chta duong thang d va song song voi dudng thang A

- Tur ptdt d = vtcp cua duong thang d 1a: lj: va diém M ed
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- Tir A = Vtcp cia duong thing A 13 u, vatinh [ug, u A]
- Mp(P) di qua M va cé vtpt n= [lIJd, u Al.
Dang 11. Viét ptmp (P) chira dudng thang d va vudng goc véi mp (Q)
- Tir (d) vicp u ¢ va diém M ed.
- Tir (Q) =vtpt n, Vatinh [u, , n, ]
- Mp(P) di qua M va co vtpt n =[lIJ ds InQ]
Dang 12. Viét ptmp (P) // véi (Q): Ax+By+Cz+D=0va d(A(P)) =h
- Vi (P) /1 (Q) nén ptmp (P) ¢c6 dang Ax+By+Cz+D'=0(véi D #D”).
- Vi d(A,(P))=h nén thay vao ta tim dugc D’
- Thay D’ ta c6 ptmp (P) can tim.
Dang 13. Viét ptmp (P) chta duong thang (d) va d(A,(P))=h
- Goi vtpt caa mp (P) 1a H': =(A;B;C) vé6i déu kién A A* + B> + C*> 0
- Tu ptdt d = vtcp J: va diém M (Xo; Yo; 2o) €d.

- Vi d nam trong (P) = u a.np=0 1)
- Ptmp (P) di qua M la: A(X-xo) + B(y-yo) + C(z-29) =0
- d(A(P))=h (2)

- Giai (1) va (2) ta tim duogc A, B theo C tir 46 chon A, B, C dtng ti 1¢, ta viét
dugc ptmp (P).
Dang 14. Viét ptmp(P) chira duong thang (d) va hop véi mp(Q) mot goc
a #90°

- Goi vipt cia mp(P) 12 n, = (A;B;C) véi didu kién 2 A’ + B2 + C2> 0

- Tu ptdt d =vtcp lIJdVél diém M (xy;Yo; o) €d.

“Vid c(P) = Ugnp=0 (1)

- Tinh cos((P),(Q)). (2)

- Tu (1) va (2) ta tim dugc A, B theo C tir d6 chon A, B, C dung ti 1€, ta viét
dugc ptmp(P).
Dang 15. Viét ptmp (P) chira dudng thiang d va hop voi dudng thiang (A) goc
a #90°

- Goi vipt ciamp(P) 12 n, = (A;B;C) véi didu kién 12 A’ + B2 + C2> 0

-Tu d = vicp lljdvé diém M (Xo; Yo: Zp) €d.

“Vid c(P) = Uqgne=0 (1)

- Tinh sin ((P),(A)). (2)
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- Tt hé (1) va (2) tim dugc A, B theo C tir d6 chon A, B, C ding ti 1€, ta viét
duogc ptmp (P).
Dang 16. Cho diém A va duong thang d,viét ptmp(P) chita d sao cho
d(A (P)) 1a 16n nhét

- Tim toa d0 diém H 14 hinh chiéu vubng goc ciia A 1én d.

-Tacod d(A(P))=AK < AH (tinh chat duong vudng goc va duong xién).
Do d6 d(A,(P)) max < AK = AH < K=H.

- Viét ptmp (P) di qua H va nhan AH 1am vipt.
Dang 17. Viét pt mp(P) // voi (Q): Ax+By+Cz+D=0 va tiép xic v6i mit
cau (S)

- X4&c dinh tdm |, ban kinh R cua mat cau (S).

-Vi (P)/I (Q) nén (P) c6 dang: Ax+By+Cz+D'=0, trongdé D'#D.

- Ma (P) tiép xtic v6i (S) nén d(I,(P)) =R = tim dugc D".

- Tir 46 ta c6 ptmp (P) can tim.
Dang 18. Viét ptmp(P) //(Q): Ax+By+Cz+D=0 va cit mit cau (S) theo
giao tuyén 1a dudng tron (C) ¢d ban kinh r (hodc dién tich, chu vi cho trudc).

- X4c dinh tam |, ban kinh R ctia mat cau (S).
Chu vi duong tron C =2zr va diéntich S=zr*tinh r.
d(l,(P))=vR*-r?. (1)
Vi (P) /I (Q) nén (P) c6 dang: Ax+By+Cz+D'=0.
Suy ra d(1,(P)). (2)

- Giai hé (1), (2) tim dugc D' = viét dugc ptmp (P).
Dang 19. Viét ptmp (P) chtra dudng thang (d) va tiép xtc voi mit cau (S)

- X4c dinh tam |, ban kinh R ctia mat cau (S).
_ Goi vtpt cia mp(P) 1a ne = (A B;C) véi diéu kién A2 + B2 + C2> 0
“Tird = vicp U4 va didm M e (d)
~dc(P) = Ugne =0 (1)
- Ma (P) tiép xtic voi (S)nén d(A,(P)) =R (2)
- Giai hé (1) va (2) tim dugc A, B theo C =Ptmp (P).
Dang 20. Viét ptmp(P) chira dudong thang (d) va ciat mit cau (S)theo giao
tuyén 1a duong tron (C) c6 ban kinh r (hodc dién tich , chu vi cho trudc)
- X4c dinh tam |, ban kinh R ctia mat cau (S).
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- Chu vi duong tron C = 271 va dién tich S = zr? tinhr.
-Vidc(P) = Usne =0 (1)
- Goi vipt caa mp(P) 13 ne = (A B;C) véi didu kién 1a AZ + B2 + C%>0
chon M trén dudng thang d .
Ptmp (P) di qua M c6 dang: A(X —X) + B(y —Yo) + C(z—29) =0
— Vi (P)cit (S) theo duong tron ban kinh r nén d(1,(P))=r (2)
— Giai hé (1) va (2) tim duogc A, B theo C = ptmp(P).
Dang 21. Viét ptmp(P) chira d va cat mat cau (S)theo giao tuyén 1a duong
tron (C) c6 ban kinh nho nhat (ap dung trudng hop d cat (S) tai 2 diém).
- X4c dinh tam |, ban kinh R ctia mat cau (S).

- Ban kinh r=+R?—d? véi d 1a khoang cach tir | dén mp (P). Ban kinh r
nhé nhat khi va chi khi d 16n nhat.

- Goi H 12 hinh chiéu cua | 1&n d, K 1a hinh chiéu cua | 1én (P)

- Ta c6 d(1,(P)) = IK<IH (tinh chat duong vudng goc va duong xién). Do d6
d(1,(P)) max<> AK = AH < K=H.

_Mp(P) di qua H vanhan IH 1am vtpt.
I\V/ Phuwong trinh dwong thang

C6 2 loai phuong trinh dudng thang: Phuong trinh tham s6 va phuong trinh
chinh tac.
Dang 1. Vit ptdt (d) qua M(xo;Yo:Zo) Va c6 vicp u(a:b;c)
Phuong phap: Phuong trinh tham s cta duong thang d 1a

X=X, +at
(d): y=y,+bt voit eR
Z=17,+cCt
*Chay. Néu a, b, ¢ khac 0 thi d c6 phuong trinh chinh tac la:
X=X — Y=Y — L—-1
a b C

* Chd y. Pay 1a bai toan co ban. V& nguyén tic mudn viét phuong trinh duong
thang d thi cAn phai biét 2 yéu t6 d6 1a toa d6 mot diém thudc d va toa do vicp
cua d.
Dang 2. Viét ptdt d di qua 2 diém A, B

- Tinh AB.

- Viét ptdt di qua A, va nhan AB lam vicp.
Dang 3. Viét ptdt (d) di qua A va song song voi dudng thang A
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- Tir ptdt A = vtcp ciia dudng thang A 1&: UZ

- Viét ptdt d di qua A va nhan U lam vicp.
Dang 4. Viét ptdt d di qua A va vudng goc véi mp (P)

- Tim vtpt caa mp (P) la hp

- Ptdt d di qua A va c0 vtcp l'Jd= |'1p
Dang 5. Viét ptdt d di qua A va vudng goc voi ca 2 dudng thang d,, d,

- Tir d,, d, =>vicpcua d,, d,1a u,va u, = Tinh[u,,u, ]

- Vi d vuodng goc voi d,, d,nén co vicp bd:[ﬁl,ﬁt]

- Ptdtd di qua A vacd vtcp bd:[t}l,f}‘;]
Dang 6. Viét ptdt (d) 1a giao tuyén ctia 2 mp(P): Ax + By + Cz +D =0,
(Q): AX+By+Cz+D =0

-Tu (P) va (Q) = hp ,InQ 1a vtpt cta hai mit phang.

- Tinh [np,ng]
Ax+By+Cz+D =0

AXx+By+Cz+D =0.
Chon mot nghiém (Xy; ¥o;2,) tr do = M(X;;Y,:2,) €d

- Xét hé {

- Phuong trinh duong thing (d) di qua M va c6 vicp u¢=[np,n o).
Dang 7. Viét ptdt hinh chiéu cta d [1&n mp (P)
Céach 1. - Viét phuong trinh mp(Q) chira duong thang d va vudng goc véi
mp (P).
- Hinh chiéu can tim d = (P) n (Q).
Cach 2. - Tim A = d " (P) (chi dp dung véi gia thiét d cat (P).
-Lay M (X,;Y,:2,) € d va xéac dinh hinh chiéu H cia M 1én (P).
- Viét phuong trinh d' di qua M, H
Dang 8. Viét ptdt d di qua diém A va cit 2 duong thang d,, d,
Céach 1. Viét ptmp («) di qua diém A va chtra duong thang d,
-TimB = (@) d,
- Puong thang can tim di qua A, B
Céch 2. Viét ptmp («) di qua diém A va chtra dudng thang d;
- Viét ptmp () di qua diém B va chira dudng thing d,.
- Puong thang can timd = a N S.
Dang 9. Viét ptdt d song song d; va cit ca d, , ds
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- Viét ptmp (P) song song d; va chta d,
- Viét ptmp (Q) song song d; va chira ds
- Puodng thang cantim d = (P) N (Q)
Dang 10. Viét ptdt d di qua A va vudng goc duong thang d; va cét d,
Céch 1. - Viét ptmp (&) qua A va vudng goc d;.
- Tim giao diém B = (&) N d,.
- Puodng thing can tim di qua A, B.
Céch 2.- Viét pt mp () qua A va vudng goc d;.
- Viét pt mp () qua A va chira dy.
- Puong thang can tim d = an f.
Dang 11. Viét ptdt d di qua A, song song mp (), cat duong thang d
Céach 1. Viét pt mp(P) di qua A va song song véi ().
- Viét ptmp (Q) di qua A va chta d .
- Pudng thang can tim d = (P) N (Q).
Céach 2. - Viét ptmp(P) di qua A va song song voi ()
-TimB= (P)nd".
- Puodng thing can tim di qua 2 diém A, B.
Dang 12. Viét ptdt d nam trong mp (P) va cit 2 dudng thang dy, d, cho trude.
- Tim toa d¢ giao diém A=d, ~(P) va B=d, " (P).
- Puong thang d di qua 2 diém A, B.
Dang 13. Viét ptdt d nam trong mp(P) va vudng goéc voi dudng thang d' tai
giao diém | cua (P) vad'.
- Tim giao diém | =d'"(P)
_Tim vtcp U cua d' va VTPT n cua (P) va tinh v =[u,n].
- Viét ptdt d qua 1 va cé vicp V.
Dang 14. Viét ptdt vudng goc chung d ctia 2 duong thang chéo nhau dy, d;
- Goi M(x, +at;y, +bt;z, +ct)ed,va N(x, +at',y,+bt',z,+ct") ed,
la cac chan duong vuéng goc chung cua di, ds.

Ul |
MN_Ld, [MN.u=0
- Ta co hé =< r =1t
MN Ld, |MN.u,=0

- Thay t, t' tim M, N. Viét phuong trinh dudng thang di qua M,N.
(Vi cach 2 tinh thém duoc khoang cach MN, ciing chinh 1a d6 dai duong vuéng
goc chung cua dy, d,)
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Dang 15. Viét ptdt d vudng goc voi mp(P) va cat 2 duong thang ds,d,
- Viét ptmp(Q) chtra dudng thing d; va vudng goc voi mp (P).
- Viét phuong trinh mp(R) chira dudng thang d, va vudng goc vai mp (P).
- Puong thaing d =(Q) N (R)
Dang 16. Viét ptdt d di qua diém A, cit va vudbng goc v6i dudng thang d;
- Viét ptmp (a) qua A va vudng goc dudng thang d,.
- Tim giao diém B=(a) Nd,.
- Puodng thing can tim di qua A, B.
Dang 17. Viét ptdt d di qua A, duong thang d vudng goc voi duong thang d,
va tao voi duong thang d, goc a,a € (0°;90°)

- Goi vtcp cua duong thang d 1a U= (a;b;c), voi a® +b* +¢* >0

- Vi d vudng goc véidy = U. Uy =0 (1)
11
R i U.Uz‘
- Vi d tao v6id; goc o nén cosa :l—k‘ ‘ ‘ ‘ (2)
uj.|uz

T hé (1) vao (2) = a,b,c =ptdt d.
Chuy:

11
, , . u.up
Néu thay gia thiét 1a d tao véi mp(P) géc a € (0°;90°) thicd sina = ‘i‘—r—‘
uj.ue

Dang 18. Viét ptdt d di qua A, song song voi mp(P) va tao véi duong thang d,
goc a,a <(0°;,90°)

- Goi vtcp cia dudng thang d 12 U= (a;b;c), véi a® +b* +¢*>0

-Vi d//(P) nén u.n, =0 (1)
u u
U.uz
- Vi cos(d,d,) = =COS« (2)
s

- Giai hé phuong trinh (1), (2) tim a, b theo ¢ = chon a, b, c.
— Vibt ptdt d di qua A, c6 vtcp U = (a:b:c)
Dang 19. Viét ptdt d di qua A, nam trong mp (P) va tao véi duong thang d; goc
a,a e (0%:90%)

- Goi vtcp cua d la u =(a;b;c), a®*+b*+c*>0

Vi d < (P)nén u.n, =0 1)
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1
= COSx (2)
Uz

- Vi d tao véid; goc a nén cos(d,dl):‘ ‘
ul.

- Giai h¢ phuong trinh (1), (2) tim a, b theo ¢ =chon a, b, c.
— Vibt ptdt d di qua A, c6 vicp U = (a:b:c)
Dang 20. Viét ptdt d di qua A, vudng goc dudng thang d; va khoang céach tir
diém M dén duong thang d bang h
- Goivicpcua d la u= (a;b;c) #0
-VidLld, nénu n, =0 (0).

\ [u, AM] @.
- Vi d(M’d):h:_‘G‘—:h

- Giai hé phuong trinh (1), (2) tim a,b theo ¢ = chon a,b,c.
- Viét phuong trinh dudng thang d di qua A, c6 vtcp U= (a;b;c)
VI Khoang cach va goc
A. Khodang cach
1. Khoang tir mot diém dén mot dudng thang .
2. Khoang cach tir mot diém dén mot duong thang.
3. Khoang cach giira hai dudng thiang chéo nhau.
B. Goc
1. Goc gitra 2 vecto.
2. Goc giita 2 dudng thang.
3. Goc gitta 2 mit phang.
VII Ung dung phirong phdp toa dé dé gidi toan hinh hoc khéng gian
Pé giai cac bai toan hinh hoc khong gian bang phuong phap toa do ta can
chon h¢ truc toa do thich hop. Xac dinh mbi lién hé gitra cac dinh dé tim toa do
cac dinh cua hinh.
Phuong phéap
Buoc 1. Chon hé truc toa do Oxyz thich hop
Ta c6: Ox,0y,0z vudng goc véi nhau timg d6i mot. Do d6, néu hinh v& bai
todn cho co6 chtra cac canh vuong goc thi ta wu tién chon cac canh d6 lam truc
toa do.
Budéc 2. Xdc dinh toa dé cdc diém (hodc mot s diém can thiéU
Chu y. Khi xac dinh toa do cac diém c6 thé dya vao:
- Y nghia hinh hoc cta toa do diém (khi cac diém nam trén céc truc toa do,
cac mat phang toa do)
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- Dya vao quan hé hinh hoc: bang nhau, vuéng goc, song song, ciing phuong,
thang hang, diém chia doan thang theo ti sd k.

- Biém 1a giao diém cta dudng thing véi duong thiang hodc voi mit phing.

- Dya vao quan hé vé goc...
Sau day la mot s6 cdch gcfn hé truc toa dé cho mét sé hinh khong gian dac biét.
1. Véi hinh hop chir nhat ABCD.A'B'C'D’

Véi hinh hép chir nhdt ¢é sé do 3 canh la:

z

D D'

AB=a,AD =hb,AA'=c. |

Chon hé truc toa do sao cho: B' : C

A(0:0:0), B(a:0;0), C(a;b;0), D(0;b:0),

A'(0;0;c), B'(a;0;c), C'(a;b;c), D'(0;b;c). f},i --------------- 55
Bl C

X
2. Véi hinh hop day 1a hinh thoi ABCD.A'B'C'D’
Chon hé truc toa dd sao cho:
- Géc toa do trung véi giao diém O cua
hai duong chéo cua hinh thoi ABCD
- Truc Ox trung tia OC , truc Oy trung tia

OD, tryc Oz di qua 2 tam cua 2 day.

3. Vi hinh chép tir giac déu S.ABCD

Céach 1. C6 thé chon hé truc toa ¢ nhu hinh
v&. Gia st canh hinh vudéng bang a va
duong cao SO=h. Chon O(0;0;0) la tam

cua hinh vudng

a2 a\/_ a2 a2

Khi do: A(—— 0:0), B(0;— X< 0), C(— 0,0), D(0:==:0),S(0:0;h).
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4. Véi hinh chop tam giac déu S.ABC AZ
Cach 1. Chon hé truc toa do nhu hinh vé
Gia sir canh tam giac déu bang a va dudng
cao bang SH =h. Goi | latrung diém cua
AB. Chon h¢ truc toa do nhu hinh vé sao
cho 1(0;0;0).

po-- - oo -==

a3

a3

Khi do : A(—%;O;O), B(%;O;O),C(O;T;O),S(O;T;h)

5. Véi hinh chop S.ABCD c6 ABCD la hinh
chir nhat va SA L (ABCD).

ABCD 1a hinh chir nhat AB=a, AD=b va
chiéu cao bang h

Chon hé truc toa d0 nhu hinh v€ sao cho
A(0;0;0).Khi do: B(a;0;0), C(a;a;0),
D(0;b;0), S(0;0;h).

6. Véi hinh chop S.ABCD c6 ABCD la
hinh thoi canh a vd SA_L (ABCD) chiéu

cao SA=h- Chon hé truc toa d0 nhu hinh
v€ sao cho O(0;0;0).

7. Vai hinh chép S.ABC c6 SA L (ABC)
va AABC vuong tai A
Tam giac AABC vuong tai A c60 AB=a,
AC =b dudng cao bang h.

Chon hé truc toa do nhu hinh v€ sao cho
A(0;0;0). Khi do: B(a;0;0),
C(0;b;0), S(0;0;h).

.il.z

S|

A
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8. Vai hinh chép S.ABC c6 SA L (ABC) va S Az
AABC vuong tai B, Tam giac AABC vuéng

tai B c6 BA=a, BC =b duong cao bang h.

Chon h¢é truc toa do nhu hinh v& sao cho
B(0;0;0). Khi  d6: C(b;0;0), A(0;a;0), Y‘\A
S(0;a;h).

9. V&6 hinh  chép S.ABC  c¢o
(SAB) L (ABC), ASAB can tai Sva AABC
vudng tai C véi CA=a, CB=b va chiéu
cao bang h. H la trung diém cta AB.

Chon hé truc toa d§0 nhu hinh v€ sao cho
C(0;0;0). Khi do: A(a;0;0),

a.b
B(0;b;0),S(—=;—=:h).
(0;b;0) (2 > )
10. V6i hinh chép S.ABC c6 (SAB) L (ABC), ASAB can tai S va AABC

vuong tai A

Hinh a) Hinh b)
Hinh a) Tam giac ABC vudng tai A: AB=a, AC =b va chiéu cao bang h.
H 1a trung diém cua AB. Chon hé truc toa d6 nhu hinh v& sao cho A(0;0;0)

Khi d6 B(a;0:0), C(0;b;0), S(O;%;h).

Hinh b) Tam giac ABC vuong taicé A ¢c6 AB=a, AC =b duong cao SH =h.
H 1a trung diém ctia AB. Chon hé truc toa do nhu hinh v& véi H(0;0;0). Khi

a8 a. a. "
aé: A0;7:0), B(—:0:0), C(:bi0), S(O,0:h)
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11. Hinh lang tru ABC.A'B'C"' c6 day la tam giac vudng tai A

A L“_ e O
| ‘\‘ﬁ‘-\/

Ade = ;51

Buéce 3. Sir dung cdc kién thirc vé toa dé dé gidi quyét bai toan
Céc dang toan thuong gap:

- B¢ dai doan thang.

- Khoang cach tir diém dén mit phang, duong thang.

- Khoang céch giira hai duong thang chéo nhau.

- Quan hé goc gitta duong thang véi duong thang, duong thang voéi mit
phang.

- Thé tich khoi da dién. Dién tich thiét dién.

- Chiing minh quan h¢ song song, quan h¢ vuong goc...
Vi du. ( Bé thi thir tot nghiép THPT Chuyén ban Ha Long — 2015).
Cho hinh chép S.ABC c6 ABC, SBC 1a cac tam giac déu canh a. Goc giita 2
mat phiang (SBC) va (ABC) 12 60°. Hinh chiéu vudng goc cia S xudng (ABC)
nam trong tam gidc ABC . Tinh thé tich khdi chép S.ABC va khoang cach tir B
dén (SAC) theo a.
Gidi.

- Goi M 1a trung diém BC suy ra AM
va SM vuong goc BC

— Goc giita (SBC)va (ABC) bang goc
gitta SM va AM bang 60°.

Goi H 14 hinh chiéu vuéng goc cua S 1én
(ABC) = M thudc doan AM

a\/3

= SMH =60°. VﬁySM =AM :T,

SH :SM.Sin600=%, MH :i = H trung diém AM
Ve joc ==SH. S _l_ala_aB_a?’«ﬁ
CAEE 3T M 3427 2 16
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a3

- Gan hé truc toa 6 Oxyz véi M (0:0:0), B( :0:0), A (O: T :0), C(—= o 0),

J_ a3 3a

H (02 O)S(O——)T

B B
( a__B—aJ NE 0:,-3), SC - [_E _;f;%}:_g(z;ﬁ;s)’

[SASC]-- 5.
Chon n= (3; —x/_ 3;—1) 1a vtpt cia mp(SAC).
Phuong trinh mp (SAC) la: 3x-— \/§y -7+ 3—; =0
Khoang cach tir B dén (SAC) la:
3a

a
3.2 _3.0-1.0+2
72 V3 2] 3a13
d(B,(SAC)) = T - 13
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THUC NGHIEM SU PHAM
PE KIEM TRA TRAC NGHIEM
(Thoi gian:60 phut)
I. Phan trac nghiém (4 diém)
Trong khong gian vdi hé truc toa do Oxyz.
Cau 1. Cho a=(2-13), b=(0:1:2), c=a+2b. Tim toa do vecto ¢?
(A) c=(2,0:5) (B) c=(2L7)
(©) c=(2-L-7) (D) c=(2-3-1)
Cau 2. Cho tr giac ABCD 1a hinh binh hanh, véi A(3-12), B(2;0;2),
C(4;15). Tim toa d6 diém D ?

(A) D =(5;0;5) (B)D=(-3;-2;-5)

(C) D =(-1:1;1) (D) D =(-3;2:6)

Cau 3. Cho ba diém A(L;2;0), B(L;0;-1), C(0;—11). Ménh dé nio sau day la
ding?

(A) Tam giac ABC can (B) Tam giac ABC déu

(C) Tam giac ABC vudng (D) Ca ba dap an déu sai

Cau 4. Cho P(3;4;1), Q(5;2;—3). Phuong trinh mit phang trung truc ctia doan
QPla:

(A)x—y—-2z-3=0 (B) 2x-2y—-4z-3=0

(C) x+y+2z2-3=0 (D) x—y—-2z=0

CAu 5. Cho mat phang (o) di qua diém M (1L, —1,1) va song song véi hai vecto
a= &2;3), b= (3;1;0) . Phuong trinh mit phang ():

(A) 3x—9y+52=0 (B) 6x—-16y+10z+8=0

(C) 3x—9y+52+17=0 (D) 3x-9y+5z2-17=0

Cau 6. Mit phang (a) di qua ba diém A(2;0;0), B(0;3;0), C(0;0;-1). Phuong
trinh mat phang (a) la:

A 2+ Y _Z_g ® 2+di L2
2 3 1 4 6 -2
(C) 3x+2y—-62-6=0. (D) 3x+2y—-6z=0.

Cau 7. Mat cau (S) c6 tam 1(3;-2;1) va tiép xuc véi (a):2x—2y—z+1=0.
(S) c6 ban kinh R bang:
(A) 3 (B) 10

10 10
(C) 3 (D) ry
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Cau 8. Cho duong thang d di qua M(-2;0;1) va c6 vecto chi
phuongllj = (4;-6;2) . Phuong trinh dudng thang d 1a:

X=2+4t X=-2+2t
(A) {y=-6t (B) {y=-3
z=1+2t z=1+t
X=4+2t X=4+2t
(C) yy=-6 (D) qy=-6-3t
z=2+t z=2+t
X=1+t X=2+2t
Cau 9. Cho hai duong thang d,: {y=-2t vad,:<y=—4t
Z=3+t Z=06+2t
Trong cac ménh dé sau, ménh dé nao ding?
(A) d, =d, (B)d, Ld,
(C) d, //d, (D) d, chéod,

Cau 10. Cho mat phang (&) :X+Y+2z+1=0 va duong thang
X=3+1
d:{y=-2+t.Khang dinh nio sau day la ding?

z=1-t
(A) dc(x) (B) d L(«)
©d cat () (D) d /] («)

II. Ty luan (6 diém)

Cau 11. (3 diém) Trong khong gian Oxyz, cho hai diém A(2;-13) va B(3;2;1)
X=1+t

va hai duong thang: A, : Jy=-1-t; A,: X_—13:yT—1:
2=2

a/ Viét phuong trinh duong thang AB.

b/ Viét phuong trinh mit phang (Q) di qua A va vudng goc véi A,

z
1

¢/ Chung minh A, va A, chéo nhau
d/ Viét phuong trinh mp (P) chita A, va song song A,
Cau 12. (3 diém) Trong khong gian Oxyz, cho duong thing d va mit phing

X=-3+2t
(P) 1an lugt c6 phuong trinh (d): Sy=-1+t ; (P): x-3y+2z+6=0
z=—t
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a) Tim toa d6 diém A 1a giao diém cua dudng thang d va mp(P).

b) Viét phuong trinh dudng thang nam trong (P), cét va vudng goc véi d .

¢) Viét phuong trinh mat cau (S) tam 1(2;1;1) va tiép xuc v6i duong thang d.

PAP AN VA BIEU PIEM
I. Trac nghiém. Mdi cau tra 10i dung duogc 0,4 diém.
Cau 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10
Dap an B A C A D C C B C D
II. Ty luan
CAU NOI DUNG DAP AN DIEM
1la | AB= (1,3,~2)1a mot vecto chi phuong clia duong thang AB. | 0-25
0,5d q - o -
Puong thing AB qua A(2,-13) c6 vicp AB=(13,-2) c6|0-25
phuong trinh
X=2+t
y=-1+3t,teR
X=3-2t
11b | A, c6 vicp la u=(L-10) 0,25
0,5d : A Lo
(Q) vudng goéc véi D, nén co vipt Ia n, =u=(5-10), (Q)
qua A(2-13)
Phuong trinh mp (Q): 1(x—-2)—(y+1)=0 0,25
<& X-y-3=0
11.c | A, di qua diém M,(L—12), c6 vicp U, = (L ~10) 0.25
ld di qua diém M, (3;30), co V'[CplLJ‘Z =(-12;1)
Ta co, [ul,uz] =(-1-11) 0,25
M,M, =(2;2;-2) 0,25
=0, 0,]MM, =-1.2-1.2+1.(-2) =—6 %0 0,25
Suy ra, A, va A, chéo nhau.
11.d | mp(P) chtra A,vasong song A, nén di qua M,(L;,-12) 0,25
9] U
1d , . [niu 0,25
(P) co vecto phap tuyeén n, thda su un
n Lu,
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Tim duoc vecto phap tuyén Hl 0,25
Vay ptmp (P) : —1(x-1)-1(y+1)+1(z-2)=0 0,25
SX+y—-z+2=0 0,25
12.a |+ Thay ptts ctia d vao ptmp (P), ta duoc: 0.5
1d (—3+2t) = 3(-1+t) +2(-t) +6 =0
& -3t+6=0=1=2
- Thay t =2 vao ptts cta d ta dugc toa do giao diém cua d va | 0.5
mp(P) la: ALL- 2)
12b | (P) ¢6 vipt m.(L—3,2); d ¢6 vicp U(2;L;—1); giao diém cta | 025
Id 1 Py vad 1a ALL- 2)
Got d, 1a duong thang can tim c6 vtcp lLJ‘1 0,25
d, nam trong (P), cit va vuéng goc d nén d, qua A(LL- 2)
1a giao diém cua (P) va d
U
va co vecto chi phuong Ul thoa {ld; + ?P o
u, Lu
0, =[ M0 ]=(157) 0,25
X=1+t
d, ¢6 phuong trinh: <y =1+5t
2=-2+7Tt
12.c |Goi H 1a hinh chiéu vudéng goc cua | trén d toa do| 0,25
Id | HB+2t—1+t;—t), IH(-5+2t;—2+t:~1-1), dudng thing d
cé vtep la u= (2;1,-1)
H vudng g v6i u suy ra| 0,25
IHU=0c —10+4t—2+t+1+t=0 < 6t =11<>t=11/6
Suyra IH(-4/3,~1/6;-17/6), Suy ra IH =/5976 0.25
Vi mit cdu tiép xtic véi d nén c6 ban kinh R=IH =+/59/6 0,25

Phuong trinh mit cau (x — 2)*+ (y — 1)+ (z — 1)°= 59/6
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Két qua bai kiém tra s6 2 dugc thé hién trong bang sau:

Bing théng ké két qua kiém tra cdc 16p sau thue nghigm 2

Loai Gioi | Tile |Kha|Tile |TB |Tilé |Yeéu|Tilé
Lép TN 12A2 11 [26,2% | 19 [452% | 12 |286%| 0 | 0%
Lép DC 12A3 8 | 20% | 15 | 38% | 13 | 33% | 4 | 10%
Biéu do so sanh két qua ciia I6p thwe nghiém va l6p déi chitng

50,00%

45,00%

40,00%

35,00%

30,00%

25,00% B Lop Thye nghiém

20,00% B Lép déi ching

15,00%
10,00%
5,00%
,00% A

Gioi

Kha

Trung
binh

Yéu

Qua két qua thuc nghiém cho chiing t6i thay ti 1¢ diém trén trung binh ¢ 16p
thue nghiém cao hon 16p ddi chimg. Ti 16 kha gioi ¢ ca hai 16p déu ting 16p thuc
nghiém. Didu nay néi 1én rang cac em ngay cang hoan thién vé k¥ nang lam bai,
kha ning tu duy logic va dién dat, ning luc giai quyét van dé. Cac em tu tin hon
trong hoc tap, thai do hoc tdp nghiém tac, doc lap hon.

Lop thuc nghiém trinh bay chat ché hon, 1i luan r6 rang, chinh xéc, cach giai
phong pht hon. Kha nang vé hinh khong gian t6t hon... Diéu nay di khang dinh
viéc van dung mot $6 phuong phap day tich cuc ma luan van dé xuét dat hiéu

qua nhat dinh.
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KET LUAN VA KHUYEN NGHI

1. Két luan
Qua qua trinh thuc nghi¢m tai truong THPT t61 dat dugc mdt s6 két qua sau:

- Cac bién phap dugc st dung & trén ludn quan tdm dén ngudi hoc, tao moi
truong hoc tap c6 thi dua, hoc sinh dugc tim toi kham pha va giai quyét van dé.
Cung nhau hoat dong, duoc danh gia 1an nhau va ty danh gia. Cac em dugc phat
huy tich tich cuc, phat trién tu duy.

- T6 chuc gi0 day thyc nghi¢m.

- Panh gia két qua hoc tip cia hoc sinh théng qua nhan xét cua gido vién,
nhan xét ctia hoc sinh va thong qua bai kiém tra.

- Nhan xét cac két qua thuc nghiém.

Tir cac két qua thu duoc cho thdy phuong phap day hoc tich cuc dat hiéu qua
t6t hon phuong phap day hoc truyén thong. Cac em hoc sinh hting thu hon,
manh dan hon, c6 tinh than 1am viéc véi tap thé, chi dong trong hoc tap. Diéu
d6 cang ching to mdi gido vién can va rat can van dung va ddy manh viéc do6i
m&i phuong phap day hoc trong truong trung hoc pho thong.

Tuy nhién, ndi dung chuong trinh duoc xay dung trong mot khung cho mdi
don vi hoc tap nén gido vién vura dam bao vé chat luong va $6 luong thi giao
vién con gdp nhiéu kho khan khi trién khai gio day theo huéng tich cuc.

2. Khuyén nghi

Qua qua trinh thuc hién dé tai, t6i c6 khuyén nghi nhu sau: Pé nghi nha
truong va nganh gido duc quan tdm hon nita vé dau sach tham khao vi d6 1a
nguon tu liéu quy cho chung toi giang day va hoc tap, b xung d6 dung day hoc
cho mon toan, dac biét phuc vu cho phén Hinh hoc khong gian.

Ha Noi, ngay 15 thang 05 nam 2018
Tac gia

Nguyén Thi Mai Lién
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